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2.1. COP��ก����G���$�G�� (Cutting Stock Problem) 
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2.3. ก��C����ก�<������ก���� �&�G��< (Column Generation)  
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�กH�������I 
�%� 

I��G�������F���N ��������
� 
&ก��I
&�%ก� � ��B&F�>�G!
��ก���� 
- ��E��� 2553 

�กH�������I 
�%� 

I��G�������F���N ��������
� 
&ก��I
&�%ก� � ��B&F�>�G!
��ก����-

��E��� 2553 

�� �&�%CF��ก����G��!B
&� �  
(Initial Pattern) 

�N����COP�����ก  



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

�%C��( 2: ��c�ก���� �&�%CF��ก����G���Hก��(������� 
 

3.1. �กH�������I 
�%�  
�N�ก���กH�������I 
�%�I��G�������F���N��������� 
&ก��I
&�%ก� � ��B&F�>�G!
��ก����k

��E��� 2553 ��!(
�N���K� K�ก���� �&�%CF��ก����G��(������� ��!(
�GC������	E���HกI��G��(J�>
� 
&ก�� F��ก��K� C������>
���HกI��G����L��K� � 
���(��G  

 
 
3.2. �� �&�%CF��ก����G��!B
&� � (Initial Pattern) 
K�ก����(���N����COP�����ก (7) - (9) ��B��N��CQ���(��� 
&���%CF��ก����G��!B
&� �K� �����ก����

� 
&ก������ก>
� �G�����������Hก��(K� K�ก��M������� ���B��ก�G��กก����GF�>&�>
���HกI��G�������
����L�� 6,000 ��������� 

�� �&�%CF��ก����G��!B
&� �  
(Initial Pattern) 

�N����COP�����ก  
�G�K� �C�Fก�� Microsoft Excel ��K� 
K�ก���N���� ��!(
K� JG �>� Shadow 
Prices ��!
 Dual Prices �N�����
�N�JCK� �N����COP���>
� 

 

�N����COP���>
�  
�G��N��
� Shadow Prices ��!
 Dual 
Prices ��(JG ��กก���N����COP�����ก
��K� �N����K��C�Fก�� Microsoft 
Excel ��!(
K� JG �%CF��ก����GK��> 

�����$�� �&�%CF��
ก����GJG 
�ก��!
J�> 

JG �%CF��ก����G��(������� 
 

�%CF��ก����GK��>��(JG   
(Generated Pattern) 

���(��%CF��ก����GK��> 
�I �JCK�COP�����ก 



3.3. �N����COP�����ก ��� 
&�� �&��ก���Cu�����F���&!(
�JI��กก���� �&�G��<�N�������ก��
COP��ก����GF�>&��D(&���� ��!(
��!
กก��K� �%CF��ก����G��(K� C�����ก��K� ���$�G��I��G����L��� 
���(��G 
��JG F��COP�����ก G�&��B 

��ก���Cu����� ∑
=

=
m

j
jxZ

1

min        (7) 

�&!(
�JI  i

m

j
jij Dxa ≥∑

=1

 ni ,...,3,2,1=      (8) 

   0≥jx  F���CQ���I�N������H�     (9) 
�G���( ija  = �N�����>
���(JG ��กก����GI��G������� il  �G���G��กI��G����L�� jL  
        jx  = �N�������$�G��I��GI��G����L�� jL ��(K� K�ก����G 

                 iD  = �N��������� 
&ก��I
&I��G������� il  
 ��ก��ก���Cu����� �&!(
�JI I 
�%������ 
&ก�����$�G�� F���%CF��ก����G��!B
&� � ���N�ก��Fก JI
COP�����ก�G�K� �C�Fก��J����'
j�<�
Hก�'� (Microsoft Excel) K�ก��Fก COP��  
 3.4. �N����COP���>
� ��!(
�N�ก��Fก COP�����ก (7) - (9) F� � ��JG �>� Shadow Prices (Dual 
Prices) ��(�ก�GIDB���กCOP�����ก K� �N��>� Shadow Prices (Dual Prices) ��B����N���� Column 
Generation �G�K� �C�Fก��J����'
j�<�
Hก�'� (Microsoft Excel) ��!(
�� ia  K��%CF��ก����GK��>��(���(�
�I �JCK�COP�����ก F� ��N�K� ��ก���Cu������(N��& 

 ��ก���Cu����� ∑=
n

i
iiaZ πmax       (10) 

 �&!(
�JI  6000
1

≤∑
=

n

i
iial        (11) 

   0≥ia  F���CQ���I�N������H�     (12) 
�G���( iπ  = �>� Dual-Prices  
        ia  = �N�����>
���(JG ��กก����GI��G������� il  (�%CF��ก����G���B&��( i ) 

                 il   = �������I��G��(� 
&ก�� 
                 jL  = ����������$�G��I��G����L�� = 6,000 ��������� 
 3.5. �N��%CF��ก����GK��>JC���(�K�F��COP�����ก ��!(
JG �>� ia  K��%CF��ก����GK��>F� � �N�JC
���(�K�COP�����กK�I�B��
���( (3.3.) ��ก��B��N�ก���N����K��>F���N�'BN�K�I�B��
���( (3.3.k3.4.) ��ก����(&
JG ก�����(��%CF��ก����GK��>��B�J�>�����$�G�>�I
&��ก���Cu�����JG 
�ก ��!
��ก����(&�>� 1=Z  �D&
���G�N���� 'D(&���������>�JG �%CF��ก����G���Hก��(�������F� � 
 
 
 
4. %&ก��0�?�� 
 ก�����%CF��ก����G��(����������I�B��
�ก��GN�����&���������(�N����
 ��กI 
�%���!B
&� �K�ก��
GN�����&�������C��ก
�G ����������>
���Hก����L�� �������F��C�������(� 
&ก��I
&�%ก� � COP��
���ก F��COP���>
� �G�M% �����JG �N��C�Fก��J����'
j�<�
Hก�'� (Microsoft Excel) ��K� K�I�B��
�ก��



GN�����&������� M���(JG ��กก��C�����M���F�G&M�I
&�%CF��ก����G C������>
���HกI��G����L����(
K� K�I�B��
�ก����G���Hก F��C������	E���Hก��(�ก�GIDB� K���(��BM% �������F�G&���
�>�&�%CF��ก����G���Hก��(
JG ��กM�������<��D(&��ก��B&��G 5 M�������<K��G!
���E��� 2553 ��B&��ก�%CF��ก����G��(���������(JG 
��กก��GN��������I�B��
�ก��GN�����&�������F���%CF��ก����GCO������ 
 4.1. �%CF��ก����G��(������� 

����&��( 2: ����&F�G&���
�>�&�%CF��ก����G���Hก��(���������(JG   
Standard 

Size 
6000 mm. 

Total 
Order 

27 Amount 0 3 1 3 10 0 0 
Amount 

Obtained 
Req. 
(unit) 

Pattern 
1 

Pattern 
2 

Pattern 
3 

Pattern 
4 

Pattern 
5 

Pattern 
6 

Pattern 
7 

 
281 40 40 1 0 21 0 0 0 0 

 
1044 30 30 1 0 0 0 0 5 0 

 
1241 40 40 1 0 0 0 4 0 0 

 
1061 3 3 2 1 0 0 0 0 0 

 
461 40 40 0 2 0 13 0 0 0 

 
671 8 8 1 0 0 0 0 0 0 

 
331 50 50 0 4 0 0 3 2 0 

 
181 24 24 1 0 0 0 0 0 33 

 
431 10 10 1 0 0 0 0 0 0 

 
291 15 15 0 5 0 0 0 0 0 

 
1228 10 10 0 1 0 0 0 0 0 

 

  
Waste 29 10 99 7 43 118 27 

   
Sum 8 13 21 13 7 7 33 

 
����&��( 3: ����&F�G&F�G&���
�>�&�%CF��ก����G���Hก��(���������(JG  (�>
) 

Standard 
Size 

6000 mm. 

Total 
Order 

27 Amount 1 2 1 0 0 6 0 0 
Amount 
Obtained 

Req. 
(unit) 

Pattern 
8 

Pattern 
9 

Pattern 
10 

Pattern 
11 

Pattern 
12 

Pattern 
13 

Pattern 
14 

Pattern 
15 

 
281 40 40 0 0 1 0 0 2 0 21 

 
1044 30 30 0 0 0 0 1 5 0 0 

 
1241 40 40 0 0 0 0 0 0 0 0 

 
1061 3 3 0 0 0 0 0 0 0 0 

 
461 40 40 0 0 0 0 0 0 0 0 

 
671 8 8 0 1 8 0 0 0 0 0 

 
331 50 50 0 0 1 0 0 0 18 0 

 
181 24 24 2 2 0 0 0 1 0 0 

 
431 10 10 13 0 0 0 0 0 0 0 

 
291 15 15 0 0 0 20 17 0 0 0 

 
1228 10 10 0 4 0 0 0 0 0 0 

   
Waste 35 55 20 180 9 37 42 99 

   
Sum 15 7 10 20 18 8 18 21 

 ���
�>�&�%CF��ก����G���Hก��(�������I
&M�������<��D(&K��G!
���E��� 2553 ��(JG �CQ��%CF����(
�ก�G��กก����G���HกI��G����L����� 6,000 ��������� K� JG ����������F���N������(�%ก� �� 
&ก��G�&
K�����& M���(JG �!
 ��ก��K� C��������HกI��G����L����B&��G 27 �� � ��G�CQ��BN����ก 683.15 ก���ก��� 
F���ก�GC������	E���Hก 810 ��������� ��G�CQ��BN����ก 3.42 ก���ก��� �G����%CF��ก����G��(�������G�&��B 

����������	ก�����
�ก�� 
���������	ก�����
�ก�� 

�	��������
���� 



����&��( 4: ���
�>�&�%CF��ก����G���Hก��(���������(JG  
Pattern �'����ก����� 

3 ��G���Hก��� 281 ��. �N���� 21�>
� ��ก�����ก���HกI��G����L����K�  1 �� � 
4 ��G���Hก��� 461 ��. �N���� 13 �>
� ��ก�����ก���HกI��G����L����K�  3 �� � 
5 ��G���Hก��� 1241 ��. �N���� 4 �>
� ��G���Hก��� 331 ��. �N���� 3 �>
� ��ก�����ก���Hก

I��G����L����K�  10 �� � 

6 ��G���Hก��� 1044 ��. �N���� 5 �>
� �����G���Hก��� 331 ��. �N���� 2 �>
� �G�J�>��ก��
���ก���HกI��G����L����K�  

7 ��G���Hก��� 181 ��. �N���� 33 �>
� �G�J�>��ก�����ก���HกI��G����L����K�  
8 ��G���Hก��� 181 ��. �N���� 2 �>
� ��G���Hก��� 431 ��. �N���� 13 �>
� ��ก�����ก���Hก

I��G����L����K�  1 �� � 

9 ��G���Hก��� 671 ��. �N���� 1 �>
� ��G���Hก��� 181 ��. �N���� 2 �>
� �����G���Hก��� 
1228 ��. �N���� 4 �>
� ��ก�����ก���HกI��G����L����K�  2 �� � 

10 ��G���Hก��� 281 ��. �N���� 1 �>
� ��G���Hก��� 671 ��. �N���� 8 �>
� �����G���Hก��� 
331 ��. �N���� 1 �>
� ��ก�����ก���HกI��G����L����K�  1 �� � 

11 ��G���Hก��� 291 ��. �N���� 20 �>
� �G�J�>��ก�����ก���HกI��G����L����K�  
12 ��G���Hก��� 1044 ��. �N���� 1 �>
� �����G���Hก��� 291 ��. �N���� 17 �>
� �G�J�>��ก��

���ก���HกI��G����L����K�  
13 ��G���Hก��� 281 ��. �N���� 2 �>
� ��G���Hก��� 1044 ��. �N���� 5 �>
� �����G���Hก��� 

181 ��. �N���� 1 �>
� ��ก�����ก���HกI��G����L����K�  6 �� � 

14 ��G���Hก��� 331 ��. �N���� 18 �>
� �G�J�>��ก�����ก���HกI��G����L����K�  
15 ��G���Hก��� 281 ��. �N���� 21 �>
� �G�J�>��ก�����ก���HกI��G����L����K�  

 4.2. �%CF��ก����GCO������I
&��&&��ก���	DกE� 

����&��( 5: ����&F�G&���
�>�&�%CF��ก����G���HกCO������I
&��&&��ก���	DกE�  

&����� 
�0����0�!�&'ก���

��)�ก�� 
?��
0
�!�&'ก���

��)�ก�� 
�'����ก����� 

?��
0

�&5ก����[�
 
�!�61�6
ก����� 

1 281 40 20 �>
� 2 
2 1044 30 5 �>
� 6 
3 1241 40 4 �>
� 9 
4 1061 3 5 �>
� 1 
5 461 40 13�>
� 4 

&����� �0����0�!�&'ก���
��)�ก�� 

?��
0
�!�&'ก���
��)�ก�� 

�'����ก����� ?��
0

�&5ก����[�
 
�!�61�6
ก����� 

6 671 8 8 �>
� 1 
7 331 50 18 �>
� 3 
8 181 24 33 �>
� 1 



9 431 10 13 �>
� 1 
10 291 15 20 �>
� 1 
11 1228 10 4 �>
� 3 

 
 ��ก����&��( 5 ����H��>���กก����G�>
���HกI��G����L����� 6,000 ��������� K� JG ����������
F���N������(�%ก� �� 
&ก��G�&K�����& M���(JG �!
 ��ก��K� C������>
���HกI��G����L����B&��G 32 �� � 
��G�CQ��BN����ก 809.66 ก���ก��� F���ก�GC������	E���Hก 6,056 ��������� ��G�CQ��BN����ก 25.53 ก���ก��� 
 ����H�JG �>���กI 
�%������ 
&ก���%ก� ��G���ก�� ��!(
�N�ก����G�>
���Hก����%CF��ก����G��(
�������F� ������$�GC�����ก��K� �>
���Hก����L��F��C������	E���Hก��(���!
�GJG  G�&��B�M% ������D&
�N�I�B��
�ก��GN�����&���������BJCC����ก�<K� ก��M�������<
!(�\ ��B&F�>�G!
��ก����-��E��� 2553 �N�K� 
JG �%CF��ก����G��(������� F��������GC�����I
&�>
���Hก����L����(K� F��C������	E���HกI��G��(
J�>� 
&ก����(�ก�G��กI�B��
�ก����G���Hก�&JG  G�&����&��( 6 

����&��( 6: C������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�G��ก�%CF��ก����G��(������� 


�2)
 

(���
�ก*)�
�&5ก�!�61� 
��)
�2)
 (ก�$&ก���) 


(���
�ก
"#
�&5ก 
��)
�2)
 (ก�$&ก���) 

��)�&� 

�ก���� 12,134.57 12.83 0.11 
ก�������c< 21,587.42 22.23 0.10 

������ 12,344.06 14.54 0.12 
��E��� 78,210.13 12.23 0.04 

�0� 126,860.53 61.83 
9&!�� 0.09 
 

 

�%C��( 3: ก��jF�G&ก���C���������C������BN����กI
&���Hก��(K� F���	E���Hก��(���!
 
��ก�%CF��ก����G��(������� ��B&F�>�G!
��ก����k��E��� 2553 

 ��ก����&��( 6 ����H��>�ก���N��%CF��ก����G��(���������K� K�I�B��
�ก����G���HกF��I�B��
�
ก����G���HกCO������ �����$�GC������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�G��กI�B��
�ก����G���Hก�&JG ���!

�`��(��G!
��� 0.09 % 



 ��!(
�N�ก���C����������BN����กI
&���Hก��(K� �>
�G!
���กI�B��
�ก����G���HกCO������F����ก�%CF��
ก����G��(������� F��C������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�G��กI�B��
�ก����G���HกCO������F����(�ก�G
��ก�%CF��ก����G��(������� �����$F�G&JG G�&�%C��( 4 F�� 5 ����N�G�� 
 

 

�%C��( 4: ก��jF�G&ก���C���������C������BN����กI
&���Hก��(K� ��กI�B��
�ก����G���HกCO������F����ก
�%CF��ก����G��(������� ��B&F�>�G!
��ก����k��E��� 2553 

 

 

�%C��( 5: ก��jF�G&ก���C���������C������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�G��กI�B��
�ก����G���Hก
CO������F����(�ก�G��ก�%CF��ก����G��(������� ��B&F�>�G!
��ก����k��E��� 2553 

 ��ก�%C��( 4 F�� 5 ����H�JG �>�ก����G���Hก��ก�%CF��ก����G��(������������$�G��B&�BN����กI
&
���Hก��(K� �>
�G!
� F��C������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�G��กI�B��
�ก����G���Hก�&JG  
 
 
 
5. ����%& 
 &���������B�CQ�ก���� �&�%CF��ก����G��(������� �����$�C���&�<��!(
K� �ก�Gก��K� C������>
���Hก
�����������L��
�>�&�� ��>� �GC������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�GIDB���กI�B��
�ก����G���Hก F��



�G� ����ก��M��� ��!(
�CQ�I 
�%���!(
K� K�ก����&FM�ก����(&'!B
���$�G����(������� �G�ก��C����ก�<������
ก���� �&�G��< (Column Generation) M��M���ก��������ก�������I
&K�>$�& (Knapsack Problem) 'D(&
��c�ก����B�CQ���c�ก����(�������K�ก���N�����%CF��ก����G��(G���(��GI
&ก��>�COP�� �G��N�K� �ก�G�	E���!

��ก�	
����
���	����� 4.89 % ��������
���	����� 0.09 % �������ก
	ก���������ก���������������	��� �!�"��� � 
�GC������	E���HกI��G��(J�>� 
&ก����(�ก�GIDB� � ���	�����������"���ก#$%����ก���$	����ก 
�ก��B&��&K� 
�CQ�I 
�%�K�ก����(&'!B
��(�������
�กG �� 
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